
ΚΎπΡΊΆΚΉ ΜΆϑΉμΆΤΊΚΉ ΕΤΆΊΡΈΊΆ
Α′ Διαγωνισμός Επιλογής κάτω των 15 1/2 Ετών

«Ευκλείδης»
Ημερομηνία: 28/01/2023 Ώρα Εξέτασης: 10:00-14:30

Ο∆ΉΓΊΈΣ
1. Να λύσετε όλα τα θέματα, αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας.
2. Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι. (Τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι)
3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού.
4. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.

Πρόβλημα 1. Να αποδείξετε ότι για κάθε ακέραιο k, ο αριθμός 10k+2023 δεν είναι τέλειο
τετράγωνο.

Πρόβλημα 2. Να βρείτε όλα τα ζεύγη ακεραίων (x, y) που ικανοποιούν

3x2 − 15x− yx2 + 5xy − 24 = 0 .

Πρόβλημα 3. Δίνεται οξυγώνιο τρίγωνο ABΓ και το ύψος του A∆. Το σημείο E είναι το
συμμετρικό του ∆ ως προς την AΓ και η κάθετη στην AE από το σημείο B τέμνει την AΓ

στο σημείο K. Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο KBΓ είναι ισοσκελές.

Πρόβλημα 4. Δίνονται 100 διαφορετικοί ακέραιοι αριθμοί

1 ⩽ a1 < a2 < · · · < a100 ⩽ 400 .

Για i = 1, 2, . . . , 99 ορίζουμε di = ai+1 − ai. Να αποδείξετε ότι υπάρχει ακέραιος αριθμός n

τέτοιος ώστε, για τουλάχιστον 15 διαφορετικές τιμές του i, να ισχύει ότι di = n.


