
ΚΎπΡΊΆΚΉ ΜΆϑΉμΆΤΊΚΉ ΕΤΆΊΡΈΊΆ
Α′ Διαγωνισμός Επιλογής κάτω των 15 1/2 Ετών

«Ευκλείδης»
Ημερομηνία: 27/01/2024 Ώρα Εξέτασης: 10:00-14:30

Ο∆ΉΓΊΈΣ
1. Να λύσετε όλα τα θέματα, αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας.
2. Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι. (Τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι)
3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού.
4. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.

Πρόβλημα 1. Έστω m,n θετικοί ακέραιοι τέτοιοι, ώστε

48m = mn .

Να αποδείξετε ότι το m είναι δύναμη του 48.

Πρόβλημα 2. Έστω a, b, c,K πραγματικοί αριθμοί τέτοιοι, ώστε abc ̸= 0 και

a+ b

c
=

b+ c

a
=

c+ a

b
= K .

Να βρείτε όλες τις δυνατές τιμές του αριθμού K.

Πρόβλημα 3. Σε ένα τρίγωνο ABC με AB < AC , έστω D το ίχνος του ύψους από την
κορυφή A προς την πλευρά BC (δηλαδή το AD είναι ύψος του τριγώνου) και M το μέσο
του τμήματος BC. Υποθέτουμε ότι

∠BAD = ∠DAM = ∠MAC

και
BM

MD
=

AB

BD
.

Γράφουμε κύκλο (c) διαμέτρου AD = h που τέμνει τις πλευρές AB και AC του τριγώνου
στα σημεία E και F αντίστοιχα.
(α) Να βρείτε τα μέτρα των γωνιών του τριγώνου ABC.
(β) Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο AEDF είναι ορθογώνιο.
(γ) Να υπολογίσετε, συναρτήσει του h, το εμβαδόν του μέρους του κύκλου (c) που βρίσκε-

ται έξω από το τετράπλευρο AEDF .

Πρόβλημα 4. Η Άννα και ο Βασίλης παίζουν το εξής παίγνίδι: Στην αρχή ο αριθμός 2 είναι
ήδη γραμμένος στον πίνακα. Με την Άννα να παίζει πρώτη και μετά να παίζουν εναλλάξ,
κάθε παίκτης, όταν είναι η σειρά του να παίξει, αν βλέπει στον πίνακα γραμμένο τον αριθμό
n τον σβήνει και στη θέση του γράφει έναν θετικό ακέραιο μεγαλύτερο του n και μικρότερο
ή ίσο του 2n.

Ο παίκτης που θα γράψει στον πίνακα τον αριθμό 2024 κερδίζει. Να εξετάσετε αν κάποιος
από τους δύο παίκτες έχει στρατηγική νίκης και αν ναι, να βρείτε ποιος από τους δύο.


