
 

ΚΥΠΡΙΑΚΗ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΗ ΕΤΑΙΡΕΙΑ 

Β' ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΟΣ ΕΠΙΛΟΓΗΣ ΛΥΚΕΙΟΥ 

«Ευκλείδης» 

Ημερομηνία: 24/02/2018          Ώρα εξέτασης: 10:00-14:30 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

1. Να λύσετε όλα τα θέματα αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας. 

2. Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι. (Τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι) 

3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού (Tipp-ex). 

4. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.      

 

Πρόβλημα 1:  Δίνεται η ακολουθία (  )     με     ,      και για     ισχύει 

      {                } 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ο γενικός όρος της ακολουθίας δίνεται από τον τύπο 

   {
                    

                 
         

 

β)              αν και μόνο αν τουλάχιστον ένας από τους δείκτες      είναι άρτιος. 

 

 

Πρόβλημα 2 : Δίνεται ένας φυσικός αριθμός  . Να αποδείξετε ότι υπάρχει φυσικός 

αριθμός   ο οποίος είναι πολλαπλάσιο του   και έχει ακριβώς   θετικούς διαιρέτες. 

 

 

Πρόβλημα 3 : Δίνονται δύο κύκλοι   (    ) και   (    ) με       οι οποίοι 

εφάπτονται εξωτερικά στο σημείο    Από ένα σημείο   του κύκλου    που δεν βρίσκεται 

πάνω στην ευθεία    φέρουμε τις εφαπτόμενες (  ) (  ) προς τον κύκλο    και έστω 

    τα αντίστοιχα σημεία επαφής τους με τον     Οι ευθείες       τέμνουν τον κύκλο 

   ξανά στα σημεία     αντίστοιχα. Έστω   το σημείο τομής της ευθείας    και της 

εφαπτομένης του κύκλου    στο σημείο    Να αποδείξετε ότι      . 

 

   

 Πρόβλημα 4 : Δίνονται      σύνολα. Να αποδείξετε ότι υπάρχουν    από αυτά, έστω 

            τέτοια ώστε να ισχύει 

         για κάθε       {        }                

«Δηλαδή η ένωση κάθε δύο από αυτά τα 64 σύνολα, είναι ένα σύνολο διαφορετικό από κάθε 

άλλο από αυτά τα 64 σύνολα.» 

 

 


