
ΚΥΠΡΙΑΚΗ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΗ ΕΤΑΙΡΕΙΑ 

Β΄ ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΟΣ ΕΠΙΛΟΓΗΣ ΚΑΤΩΝ ΤΩΝ 15 1/2  ΕΤΩΝ 

«Ευκλείδης» 

Ημερομηνία:  12/03/2011    Ώρα εξέτασης: 10:00-14:30 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

1. Να λύσετε όλα τα θέματα αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας. 
2. Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι. (Τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι) 
3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού . 
4. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.      

 
Πρόβλημα 1 : Για ποιες τιμές των πραγματικών αριθμών 𝛼𝛼,𝛽𝛽 η τιμή της παράστασης  
                        𝛢𝛢 = 𝛼𝛼2 − 10𝛼𝛼𝛽𝛽 + 27𝛽𝛽2 − 8𝛽𝛽 + 8  γίνεται ελάχιστη. 
 
 
Πρόβλημα 2 : Σημείο 𝛭𝛭 βρίσκεται μέσα σε τρίγωνο 𝛢𝛢𝛢𝛢𝛢𝛢. Στην πλευρά 𝛢𝛢𝛢𝛢 παίρνουμε 

σημείο 𝛦𝛦 τέτοιο, ώστε 𝛭𝛭𝛦𝛦 παράλληλη με τη 𝛢𝛢𝛢𝛢. Στην πλευρά 𝛢𝛢𝛢𝛢 παίρνουμε σημείο 𝛥𝛥 
τέτοιο, ώστε 𝛭𝛭𝛥𝛥 παράλληλη με την 𝛢𝛢𝛢𝛢. Από το 𝛭𝛭 φέρουμε παράλληλη προς την 𝛢𝛢𝛢𝛢, που 
τέμνει την 𝛢𝛢𝛢𝛢 στο 𝛧𝛧 και τη 𝛢𝛢𝛢𝛢 στο 𝛨𝛨. Να αποδείξετε ότι  𝛣𝛣𝛣𝛣

𝛣𝛣𝛣𝛣
+ 𝛣𝛣𝛤𝛤

𝛢𝛢𝛣𝛣
+ 𝛢𝛢𝛢𝛢

𝛢𝛢𝛣𝛣
= 1.  

  
 
    
Πρόβλημα 3 : (α)Να αποδείξετε ότι η παράσταση  
                             𝛫𝛫 = 𝑥𝑥4 + 4𝑎𝑎𝑥𝑥3 + 2(3𝑎𝑎2 − 4)𝑥𝑥2 + 4(𝑎𝑎3 − 4𝑎𝑎)𝑥𝑥 + (𝑎𝑎 − 2)2(𝑎𝑎 + 2)2 
                             είναι ανάπτυγμα τέλειου τετραγώνου   
                        (β) Να λύσετε ως προς 𝑥𝑥 την εξίσωση 𝛫𝛫 = 0. 
      
Πρόβλημα 4 :  Να βρείτε το μέγιστο πλήθος μη τεμνομένων  κύκλων ακτίνας 1cm, που 
μπορούν να τοποθετηθούν στο εσωτερικό ορθογωνίου με πλευρές 16 cm και 10 cm. 
     
 
 
 
 
 
 


