
ΚΥΠΡΙΑΚΗ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΗ ΕΤΑΙΡΕΙΑ 

Β΄ ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΟΣ ΕΠΙΛΟΓΗΣ ΚΑΤΩ ΤΩΝ 15 1/2  ΕΤΩΝ 

«Ευκλείδης» 

Ημερομηνία:  08/03/2014    Ώρα εξέτασης: 10:00-14:30 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

1. Να λύσετε όλα τα θέματα αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας. 
2. Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι. (Τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι) 
3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού . 
4. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.      

 
 
Πρόβλημα 1 : Να βρείτε τις τιμές του θετικού ακέραιου 𝑥𝑥 που ικανοποιεί την εξίσωση  

𝑥𝑥3 − 𝑥𝑥 + 𝑝𝑝 = 507 
όπου 𝑝𝑝 πρώτος αριθμός.  
 

 
Πρόβλημα 2 : Να βρείτε όλα τα ζευγάρια (𝛼𝛼,𝛽𝛽) των ακεραίων αριθμών που ικανοποιούν την 
                        εξίσωση: 

2014(𝛼𝛼2 − 1) + 4𝛼𝛼𝛽𝛽2 = 2011(𝛼𝛼2 − 𝛽𝛽2) + 4𝛼𝛼2𝛽𝛽2 
 
 
Πρόβλημα 3 : Δίνεται τρίγωνο ⊿𝛢𝛢𝛢𝛢𝛢𝛢  με την γωνία του ∠𝛣𝛣𝛣𝛣𝛣𝛣 = 45𝜊𝜊 και έστω (c) ο  

περιγεγραμμένος κύκλος του με κέντρο 𝛰𝛰. Φέρουμε τα ύψη 𝛢𝛢𝛢𝛢,𝛣𝛣𝛣𝛣 και 𝛤𝛤𝛤𝛤 του  
τριγώνου και έστω 𝛨𝛨 το σημείο τομής των υψών. Να αποδείξετε ότι το  
τα σημεία  𝛰𝛰,𝛦𝛦,𝛨𝛨 και 𝛧𝛧 είναι κορυφές παραλληλογράμμου. 
 

 
Πρόβλημα 4 : Οι μαθητές  του Γυμνασίου Λευκάρων, μετά τις περσινές καταστροφικές 

πυρκαγιές της περιοχής τους, στα πλαίσια του οικολογικού σχολείου, αποφάσισαν 
να φυτέψουν στην διάρκεια 50 συνεχόμενων ημερών 79 δέντρα συνολικά. Επίσης 
αποφάσισαν ότι θα φυτεύουν τουλάχιστον ένα δέντρο την μέρα. Να αποδείξετε ότι 
είναι δυνατόν να βρείτε κάποιες μέρες συνεχόμενες (μπορεί και μόνο μία), όπου οι 
μαθητές φύτεψαν  ακριβώς 20 συνολικά δέντρα. 

   
 


