
Κυπριακή Μαθηματική Εταιρεία

B′ Διαγωνισμός Επιλογής κάτω των 15 1/2 Ετών

«Ευκλείδης»
Ημερομηνία: 19/02/2022 Ώρα Εξέτασης: 10:00­14:30

Οδηγίες
1. Να λύσετε όλα τα θέματα, αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας.

2. Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι. (Τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι)

3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού.

4. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.

Πρόβλημα 1. Να βρείτε όλους τους πραγματικούς αριθμούς x ∈ R, για τους οποίους ισχύει⌊x
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Ο συμβολισμός ⌊z⌋, όπου z ∈ R, δηλώνει τον μεγαλύτερο ακέραιο αριθμό που είναι μικρότερος
ή ίσος από τον z. Για παράδειγμα:

⌊3,98⌋ = 3 και ⌊0,14⌋ = 0

Πρόβλημα 2. Ναβρείτε όλα τα ζευγάριαπρώτωναριθμών (p, q)που ικανοποιούν την εξίσωση

p3 + q3 + 1 = p2q2

Πρόβλημα 3. Δίνεται οξυγώνιο τρίγωνοABΓ και έστω∆,E καιK τα μέσα των πλευρών του
AB,AΓ και BΓ αντίστοιχα. Έστω O το περίκεντρο του τριγώνου ABΓ καιM το ίχνος της κά­
θετης από το σημείοA πάνω στην ευθείαBΓ . Από το μέσο P τηςOM φέρουμε παράλληλη προς
την AM , η οποία τέμνει τις ευθείες∆E και OA στα σημεία T και Z αντίστοιχα. Να αποδείξετε
ότι:

(α) το τρίγωνο∆ZE είναι ισοσκελές

(β) το εμβαδόν του τριγώνου∆ZE δίνεται από τον τύπο

E∆ZE =
BΓ ·OK
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Πρόβλημα 4. Έστω ένα υποσύνολο A του συνόλου {1, 2, 3, . . . , 50} με την ιδιότητα:

Για κάθε x,y ∈ A με x ̸= y, ισχύει ότι∣∣∣∣1x − 1

y

∣∣∣∣ > 1
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Να βρείτε το μέγιστο δυνατό πλήθος στοιχείων που μπορεί να έχει το A.


