
ΚΥΠΡΙΑΚΗ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΗ ΕΤΑΙΡΕΙΑ 

Γ΄ ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΟΣ ΕΠΙΛΟΓΗΣ ΚΑΤΩ ΤΩΝ 15 1/2  ΕΤΩΝ 

«Ευκλείδης» 

Ημερομηνία:  28/04/2012    Ώρα εξέτασης: 09:00-13:30 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

1. Να λύσετε όλα τα θέματα αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας. 
2. Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι. (Τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι) 
3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού . 
4. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.      

 
Πρόβλημα 1 : Αν 𝑥𝑥,𝑦𝑦, 𝑧𝑧 είναι πραγματικοί αριθμοί για τους οποίους ισχύει 𝑥𝑥 + 𝑦𝑦 + 𝑧𝑧 = 1, να  
                        αποδείξετε ότι: 

𝑥𝑥𝑥𝑥 + 𝑦𝑦𝑦𝑦 + 𝑧𝑧𝑧𝑧 ≤
1
3

 
                        
Πρόβλημα 2 : Έστω 𝛼𝛼 𝜅𝜅𝜅𝜅𝜅𝜅 𝛽𝛽  θετικοί ακέραιοι αριθμοί. Αν ο αριθμός 𝛢𝛢 = 𝛼𝛼2 + 𝛼𝛼𝛼𝛼 + 𝛽𝛽2 είναι 

πολλαπλάσιο του 10, να αποδείξετε ότι ο αριθμός 𝛢𝛢 είναι οπωσδήποτε 
πολλαπλάσιο του 100. 

  
Πρόβλημα 3 : Μέσα σε ένα ορθογώνιο με εμβαδόν 5 παίρνουμε 9 πολύγωνα που το κάθε ένα  
                        έχει εμβαδόν 1. Αποδείξτε ότι υπάρχουν δύο από αυτά τα πολύγωνα που έχουν  
                        κοινό μέρος, με  το εμβαδόν του κοινού  τους μέρους να μην είναι μικρότερο από 
                        1

9
 . 

 
Πρόβλημα 4 : α)Δίνεται παραλληλόγραμμο 𝛢𝛢𝛢𝛢𝛢𝛢𝛢𝛢 τέτοιο ώστε οι διχοτόμοι των γωνιών του να  

τέμνονται στα σημεία 𝛦𝛦,𝛧𝛧,𝛨𝛨 𝜅𝜅𝜅𝜅𝜅𝜅 𝛩𝛩. Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο 𝛦𝛦𝛦𝛦𝛦𝛦𝛦𝛦 
είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο. 

β)Αν το εμβαδόν του 𝛦𝛦𝛦𝛦𝛦𝛦𝛦𝛦 είναι το 1
3
 του εμβαδού του παραλληλόγραμμου να 

    υπολογίσετε τον λόγο  𝛢𝛢𝛢𝛢
𝛣𝛣𝛣𝛣

. 
 

 
 


