
ΚΥΠΡΙΑΚΗ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΗ ΕΤΑΙΡΕΙΑ 

Γ΄ ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΟΣ ΕΠΙΛΟΓΗΣ ΚΑΤΩ ΤΩΝ 15 1/2  ΕΤΩΝ 

«Ευκλείδης» 

Ημερομηνία:  07/05/2011    Ώρα εξέτασης: 10:00-14:30 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

1. Να λύσετε όλα τα θέματα αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας. 
2. Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι. (Τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι) 
3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού . 
4. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.      

 
Πρόβλημα 1 : (α) Να αποδείξετε την ταυτότητα: 

          α3 + β3 + γ3 − 3αβγ = (α + β + γ)(α2 + β2 + γ2 − αβ − βγ − γα) 
 

                        (β)  Αν   τα x, y, z ∈ ℝ, και επαληθεύουν το σύστημα:�
x + y + z = 6

x2 + y2 + z2 = 26
x3 + y3 + z3 = 90

    

                               να  βρείτε τις τιμές των   xyz   και  x4 + y4 + z4. 
 
 
Πρόβλημα 2 : Στο εσωτερικό οξείας γωνίας  ∠𝑥𝑥𝑥𝑥𝑥𝑥 παίρνουμε σημείο 𝛢𝛢 και ας είναι 𝛢𝛢΄,𝛢𝛢΄΄            
                        τα συμμετρικά του 𝛢𝛢 ως προς τις πλευρές 𝑥𝑥𝑥𝑥,𝑥𝑥𝑥𝑥 αντίστοιχα. Αν η 𝛢𝛢΄𝛢𝛢΄΄          
                        τέμνει τις πλευρές 𝑥𝑥𝑥𝑥,𝑥𝑥𝑥𝑥 της γωνίας στα σημεία 𝛭𝛭,𝛮𝛮 να αποδείξετε ότι το   
                        τρίγωνο ⊿𝛢𝛢𝛭𝛭𝛮𝛮 έχει τη μικρότερη περίμετρο, μεταξύ όλων των τριγώνων, που  
                        έχουν μια κορυφή το 𝛢𝛢 και οι άλλες δυο κορυφές είναι σημεία των πλευρών    
                        𝑥𝑥𝑥𝑥,𝑥𝑥𝑥𝑥. 
   
    
Πρόβλημα 3 : Να εξετάσετε αν υπάρχουν 5 διαφορετικά σημεία του επιπέδου, τέτοια ώστε   
                        όλα τα τρίγωνα με κορυφές σε αυτά τα σημεία να είναι ορθογώνια σε κάθε  
                        μια από τις πιο κάτω περιπτώσεις:  
                        1η περίπτωση: κάθε 4 από τα 5 σημεία δεν είναι συνευθειακά 
                        2η περίπτωση: κάθε 3 από τα 5 σημεία δεν είναι συνευθειακά  
      
Πρόβλημα 4 : Τέσσερις διαφορετικοί θετικοί ακέραιοι τριψήφιοι αριθμοί έχουν το ίδιο  
                        πρώτο ψηφίο και το άθροισμα των αριθμών αυτών διαιρείται ακριβώς με τρεις   
                        από αυτούς. Να βρείτε τους τέσσερις αριθμούς. 
 
 
 
 
 
 


