
ΚΥΠΡΙΑΚΗ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΗ ΕΤΑΙΡΕΙΑ 

Γ΄ ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΟΣ ΕΠΙΛΟΓΗΣ ΚΑΤΩ ΤΩΝ 15 1/2  ΕΤΩΝ 

«Ευκλείδης» 

Ημερομηνία:  12/04/2014    Ώρα εξέτασης: 10:00-14:30 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

1. Να λύσετε όλα τα θέματα αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας. 
2. Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι. (Τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι) 
3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού . 
4. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.      

 
 
Πρόβλημα 1 : Να αποδείξετε ότι για κάθε 𝑥𝑥 ∈ ℝ  ισχύει: 
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Πρόβλημα 2 : Αν α, β, γ  μη μηδενικοί θετικοί ακέραιοι αριθμοί με 𝛼𝛼 ≠ 𝛾𝛾 για τους οποίους 
ισχύει  
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 να αποδείξετε ότι ο αριθμός  α2 + β2 + γ2  δεν μπορεί να είναι πρώτος αριθμός. 
 
 
Πρόβλημα 3 : Δύο ίσοι κύκλοι (𝛰𝛰,𝜌𝜌), (𝛫𝛫,𝜌𝜌) διέρχονται ο ένας από το κέντρο του άλλου και 
τέμνονται στα σημεία 𝛢𝛢 και 𝛣𝛣. Από το σημείο 𝛣𝛣 φέρουμε ημιευθεία που τέμνει τους κύκλους  
(𝛰𝛰,𝜌𝜌)  𝜅𝜅𝛼𝛼𝜅𝜅 (𝛫𝛫,𝜌𝜌) στα σημεία 𝛧𝛧 και 𝛩𝛩 αντίστοιχα. Επίσης από το σημείο 𝛢𝛢 φέρουμε ημιευθεία 
που τέμνει τους κύκλους  (𝛰𝛰,𝜌𝜌)  𝜅𝜅𝛼𝛼𝜅𝜅 (𝛫𝛫,𝜌𝜌) στα σημεία 𝛮𝛮 και 𝛭𝛭 αντίστοιχα. Αν η ευθεία 𝛧𝛧𝛢𝛢 
τέμνει τον κύκλο (𝛫𝛫, 𝜌𝜌) στο σημείο 𝛸𝛸, να αποδείξετε ότι  ∠𝛩𝛩𝛭𝛭𝛸𝛸 = ∠𝛣𝛣𝛮𝛮𝛭𝛭. 
 
Πρόβλημα 4 : Για κάθε φυσικό αριθμό   𝜈𝜈 ≥ 2  , συμβολίζουμε με 𝛫𝛫(𝜈𝜈)  το πλήθος των 
ζευγαριών (𝛼𝛼,𝛽𝛽)  των οποίων τα στοιχεία είναι οι θετικοί ακέραιοι αριθμοί  𝛼𝛼,𝛽𝛽  για τους 
οποίους ισχύουν: 

0 <
𝜈𝜈
𝛼𝛼

< 1, 1 <
𝛼𝛼
𝛽𝛽

< 2,        2 <
𝛽𝛽
𝜈𝜈

< 3. 

Να υπολογίσετε το  𝛫𝛫(2014). 
 


