
ΚΎπΡΊΆΚΉ ΜΆϑΉμΆΤΊΚΉ ΕΤΆΊΡΈΊΆ
Γ′ Διαγωνισμός Επιλογής κάτω των 15 1/2 Ετών

«Ευκλείδης»
Ημερομηνία: 26/03/2023 Ώρα Εξέτασης: 10:00-14:30

Ο∆ΉΓΊΈΣ
1. Να λύσετε όλα τα θέματα, αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας.
2. Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι. (Τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι)
3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού.
4. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.

Πρόβλημα 1. Να βρείτε όλα τα ζεύγη ακεραίων (x, y) που ικανοποιούν την εξίσωση

x2 − y2 = 5x.

Πρόβλημα 2. Να βρείτε όλους τους πρώτους αριθμούς p για τους οποίους ο αριθμός

2p2 + 5p−1

είναι επίσης πρώτος.

Πρόβλημα 3. Σε τρίγωνο ABΓ , το σημείο ∆ είναι το μέσο της AB και το E είναι σημείο
της BΓ ώστε BE = 2EΓ . Αν ’Γ∆A = ’BAE, να δείξετε ότι ’BAΓ = 90◦.

Πρόβλημα 4. Η Αλίκη και ο Βασίλης σχηματίζουν ένα 2023-ψήφιο αριθμό ως εξής: Τα ψηφία
επιλέγονται διαδοχικά από αριστερά προς τα δεξιά με τον Βασίλη να επιλέγει κάθε τρίτο
ψηφίο και την Αλίκη να επιλέγει όλα τα υπόλοιπα.

Π.χ. στον αριθμό
a1a2a3 · · · a2023

πρώτα επέλεξε η Αλίκη τα ψηφία a1, a2, μετά επέλεξε ο Βασίλης το ψηφίο a3, μετά η Αλίκη
τα ψηφία a4, a5 κ.ο.κ.

Η Αλίκη κερδίζει αν ο αριθμός είναι πολλαπλάσιο του k, αλλιώς κερδίζει ο Βασίλης. Να
βρείτε ποιος από τους δύο παίκτες έχει στρατηγική νίκης στης εξής περιπτώσεις:
(α) k = 11

(β) k = 15


