
ΚΥΠΡΙΑΚΗ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΗ ΕΤΑΙΡΕΙΑ 

Δ΄ ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΟΣ ΕΠΙΛΟΓΗΣ ΚΑΤΩ ΤΩΝ 15 1/2  ΕΤΩΝ 

«Ευκλείδης» 

Ημερομηνία:  21/05/2011    Ώρα εξέτασης: 10:00-14:30 

ΟΔΗΓΙΕΣ: 

1. Να λύσετε όλα τα θέματα αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας. 
2. Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι. (Τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι) 
3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού . 
4. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.      

 

Πρόβλημα 1 : Αν 𝛼𝛼 + 𝛽𝛽 + 𝛾𝛾 = 1  με 𝛼𝛼,𝛽𝛽, 𝛾𝛾 ≥ − 1
4
, να αποδείξετε ότι: 

√4𝛼𝛼 + 1 + �4𝛽𝛽 + 1 + �4𝛾𝛾 + 1 ≤ √21 
 
Πρόβλημα 2 : Στην πλευρά 𝛢𝛢𝛢𝛢 ενός ορθογωνίου παραλληλογράμμου 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴 παίρνουμε 
σημεία τέτοια ώστε 𝛢𝛢𝛢𝛢 = 𝛦𝛦𝛦𝛦. Από το σημείο 𝛦𝛦 φέρουμε την κάθετη στην 𝛢𝛢𝛢𝛢 η οποία 
τέμνει την διαγώνιο  𝛢𝛢𝛢𝛢 στο σημείο 𝛫𝛫. Αν 𝛨𝛨 το σημείο τομής των τμημάτων 𝛥𝛥𝛥𝛥 𝜅𝜅𝜅𝜅𝜅𝜅 𝛫𝛫𝛫𝛫, να 
αποδείξετε ότι τα εμβαδά των τριγώνων ⊿𝛥𝛥𝛥𝛥𝛥𝛥 𝜅𝜅𝜅𝜅𝜅𝜅 ⊿𝛭𝛭𝛭𝛭𝛭𝛭 είναι ίσα. 
      
Πρόβλημα 3 : Να βρείτε όλες τις ακέραιες λύσεις της εξίσωσης 

𝛼𝛼𝛽𝛽 = 𝛼𝛼𝛼𝛼 + 2. 
      
Πρόβλημα 4 : Να βρείτε την μικρότερη δυνατή ακτίνα 𝑅𝑅 δύο ίσων κυκλικών δίσκων με τους 
οποίους  μπορείτε να καλύψετε ένα δεδομένο τρίγωνο 𝛢𝛢𝛢𝛢𝛢𝛢 στις ποιο κάτω δύο περιπτώσεις: 
1η περίπτωση: Το τρίγωνο 𝛢𝛢𝛢𝛢𝛢𝛢 να είναι ισόπλευρο με μήκος πλευράς 𝛼𝛼. 
2η  περίπτωση: Το τρίγωνο 𝛢𝛢𝛢𝛢𝛢𝛢 να είναι ορθογώνιο με  ∠𝛤𝛤 = 90𝜊𝜊 και το μήκος της 
πλευράς  του 𝛢𝛢𝛢𝛢 να είναι μικρότερο από το μήκος της πλευράς του 𝛣𝛣𝛣𝛣. 
 
 
 
 
 


