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Πρόβλημα

Να δείξετε ότι:

1

2
<

1

1001
+

1

1002
+ · · ·+ 1

2000
< 1

Προτεινόμενη Λύση

Παρατηρούμε ότι:

(α) Όλοι οι όροι του αθροίσματος 1

1001
+

1

1002
+ · · ·+ 1

2000
είναι μικρότεροι από 1

1000

(β) Όλοι οι όροι του αθροίσματος 1

1001
+

1

1002
+ · · ·+ 1

2000
(εκτός από το 1

2000
) είναι

μεγαλύτεροι από 1

2000
.

(γ) Το πλήθος των όρων στο άθροισμα 1

1001
+

1

1002
+· · ·+ 1

2000
είναι 2000−1000 = 1000

προσθετέοι.

Από τις (α) και (γ), προκύπτει ότι:
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Από τις (β) και (γ), προκύπτει ότι:

1

1001
+

1

1002
+ · · ·+ 1

2000
>

1

2000
+

1

2000
+ · · ·+ 1

2000
= 1000 · 1

2000
=

1

2
(2)

Τέλος, από τις (1) και (2) έπεται το ζητούμενο, δηλαδή:
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