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Πρόβλημα

Δίνονται οι αριθμητικές παραστάσεις:

A = 1 · 2 + 3 · 4 + 5 · 6 + · · ·+ 99 · 100

B = 2 · 3 + 4 · 5 + 6 · 7 + · · ·+ 100 · 101

Να υπολογίσετε τη διαφορά B −A.

Προτεινόμενη Λύση

Έχουμε διαδοχικά:

B −A = (2 · 3− 1 · 2) + (4 · 5− 3 · 4) + (6 · 7− 5 · 6) + · · ·+ (100 · 101− 99 · 100)

= 2(3− 1) + 4(5− 3) + 6(7− 5) + · · ·+ 100(101− 99)

= 2 · 2 + 4 · 2 + 6 · 2 + · · ·+ 100 · 2

= 2(2 + 4 + 6 + · · ·+ 100)

= 2[(2 + 100) + (4 + 98) + (6 + 96) + · · ·+ (50 + 52)]

= 2(102 + 102 + 102 + · · ·+ 102︸ ︷︷ ︸
25 προσθετέοι

)

= 2 · 25 · 102

= 50(100 + 2)

= 50 · 100 + 50 · 2

= 5000 + 100

= 5100
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