
 

ΚΤΠΡΙΑΚΗ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΗ ΕΣΑΙΡΕΙΑ 

Γ' ΔΙΑΓΩΝΙ΢ΜΟ΢ ΕΠΙΛΟΓΗ΢ ΛΤΚΕΙΟΤ 

«Επθιείδεο» 

Ημεπομηνία: 9/04/2016          Ώπα εξέτασηρ: 10:00-14:30 

ΟΔΗΓΙΕ΢: 

1. Να ιύζεηε όλα ηα ζέκαηα αιτιολογώνταρ πιήξσο ηηο απαληήζεηο ζαο. 

2. Να γξάθεηε κε κπιε ή καύξν κειάλη. (Τα ζρήκαηα επηηξέπεηαη κε κνιύβη) 

3. Δελ επηηξέπεηαη ε ρξήζε δηνξζσηηθνύ πγξνύ (Tipp-ex). 

4. Δελ επηηξέπεηαη ε ρξήζε ππνινγηζηηθήο κεραλήο.      

 

ΠΡΟΣΕΙΝΟΜΕΝΕ΢ ΛΤ΢ΕΙ΢ 

 

Πρόβλημα 1:  Να βξείηε όιεο ηηο ηξηάδεο (     )  ησλ ζεηηθώλ αθεξαίσλ νη νπνίεο 

ηθαλνπνηνύλ ηελ εμίζσζε 

           
 

Λύση:  
Η δεδνκέλε εμίζσζε γξάθεηαη 

                         
Παίξλνληαο (    ) ζα έρνπκε 

                
Δειαδή,                   Γηα ην πξώην κέινο ζα έρνπκε. Αλ           έζησ      
   , ηόηε  

      (   )           
Αλ            έζησ           , ηόηε ζα έρνπκε 

          (   )           
Επνκέλσο ν   είλαη πεξηηηόο. 

 Αλ     , ηόηε ε εμίζσζε γίλεηαη 

         (      ) 

Τν δεμηό κέινο ηεο ηειεπηαίαο εμίζσζεο δηαηξείηαη κε ην   αιιά όρη κε ην   , ελώ 

από ηελ άιιε κεξηά ην         δηαηξείηαη κε ην    θαη επνκέλσο ζπκπεξαίλνπκε 

όηη      Επνκέλσο             . Άξα κηα ιύζε είλαη ε ηξηάδα  

(     )  (     ) 

 Αλ     ηόηε 

        {
                          

                    
 

Από ηελ άιιε κεξηά 

   {
                    
                    
                    

 

Επνκέλσο, βιέπνπκε όηη ηα δύν κέιε ηαπηίδνληαη     , όηαλ            θαη     
Τόηε έρνπκε 

                 



θαη  αθνύ     πεξηηηόο, νη κόλεο δπλαηέο επηινγέο ζα είλαη               Ειέγρνληαο ζα 

έρνπκε ηηο ιύζεηο 

  

(     )  (     )   (     ) 

 

Πρόβλημα 2: Να βξείηε όιεο ηηο ζπλαξηήζεηο        ηέηνηεο ώζηε: 

 

i.  (  )    ( )                                           

ii.  (   )   ( )                                            

iii.  (
 

 
)  

 ( )

  
                

Λύση: 

Θέηνληαο      ζηελ ( ) ζα πάξνπκε 

 ( )    ( )    ( )     ( )    
θαη ε ηδηόηεηα  (  ) γίλεηαη 

 ( )   ( )     ( )     
Από ηελ (  ) κε επαγσγή γηα     ζα έρνπκε 

 ( )   ( )   

 ( )   ( )   
 

  
 ( )   (   )    

Πξνζζέηνληαο ζα πάξνπκε 

 ( )   ( )       ( )             
Από ηελ ( ) ηόηε ζα έρνπκε 

 (  )    ( )      
Επνκέλσο,  

 ( )             

Θεσξνύκε   
 

 
                  . Τόηε από ηελ (  )     (   ) ζα έρνπκε 

 (  
 

 
)     (

 

 
)    

 ( )

  
          ( ) 

Από ηελ άιιε κεξηά, γξάθνπκε 

  
 

 
 
   

 
 
 
 
   

 

 

θαη από ηελ  (   ) έρνπκε 

 (  
 

 
)   (

 
 
   

)  
 (
 
   )

(
 
   )

           ( ) 

Έρνπκε επίζεο 

 (
 

   
)   (  

 

   
)     (

 

   
)    

 (   )

(   ) 
 
(   )     ( )

(   ) 
 

Άξα , 

 (  
 

 
)  
(   )     ( )

(   ) 
 

Καη ηόηε ε ( ) καο δίλεη 



 (  
 

 
)  
(   )     ( )

  
 

θαη ζπγθξίλνληαο  κε ηελ ( ) παίξλνπκε 

(   )     ( )

  
   

 ( )

  
  ( )                    

Όκσο ,  ( )         (  )    ( )    , άξα 

 ( )              
  

Πρόβλημα 3:  Να βξείηε ηνλ κηθξόηεξν πεξηηηό αθέξαην   έηζη ώζηε θάπνην        (όρη 

απαξαίηεηα θπξηό) λα κπνξεί λα ρσξηζηεί ζε παξαιιειόγξακκα ησλ νπνίσλ ηα εζσηεξηθά 

ηνπο κέξε λα κελ αιιεινθαιύπηνληαη.   

Λύση: 

Έζησ όηη έρνπκε έλα πνιύγσλν  . Δηαιέγνπκε κηα νπνηαδήπνηε πιεπξά ηνπ   έζησ    θαη 

ην πξνζαλαηνιίδνπκε έηζη ώζηε ε πιεπξά απηή λα είλαη νξηδόληηα θαη ζηελ βάζε ηνπ 

πνιπγώλνπ. Υπνζέηνπκε όηη ην   δηακεξίδεηαη ζε παξαιιειόγξακκα. Τόηε ηνπιάρηζηνλ έλα 

από ηα παξαιιειόγξακκα απηά ζα έρεη πιεπξά παξάιιειε πξνο ηελ   , επεηδή έλα ηέηνην 

παξαιιειόγξακκν ζα θαιύπηεη ηελ πιεπξά    ηνπ  . 

Επηιέγνπκε από ηα παξαιιειόγξακκα κε πιεπξά παξάιιειε ηνπ    εθείλν ην 

παξαιιειόγξακκν   πνπ έρεη πιεπξά       ηελ ςειόηεξε δπλαηή από ηελ   . Αλ ε 

πάλσ πιεπξά    ηνπ   δελ θαιύπηεηαη από κηα πιεπξά ηνπ πνιπγώλνπ  , ηόηε θάπνην 

άιιν παξαιιειόγξακκν ζα βξίζθεηαη θάησ από ην   θαη κε ηελ πιεπξά ηνπ    ζα 

θαιύπηεηαη κηα πιεπξά ηνπ πνιπγώλνπ  , άηνπν από ηνλ νξηζκό ηνπ  . Άξα θάπνηα άιιε 

πιεπξά ηνπ πνιπγώλνπ είλαη παξάιιειε πξνο ηελ     
Με άιια ιόγηα, δεδνκέλεο κηαο πιεπξά    ηνπ πνιπγώλνπ, θάπνηα άιιε πιεπξά ηνπ 

πνιπγώλνπ είλαη παξάιιειε κε απηήλ. 

Πξνθαλώο απηό είλαη αδύλαην γηα      
Τώξα αλ θάπνην πεληάγσλν έρεη απηή ηελ ηδηόηεηα ηόηε δύν  από ηηο πιεπξέο ηνπ ζα είλαη 

παξάιιειεο ελώ νη ππόινηπεο ηξείο πξέπεη λα είλαη αλά 

δεύγε παξάιιειεο.  Αιιά θάπνηεο δύν από ηελ ηξηάδα ησλ 

παξάιιεισλ πιεπξώλ πξέπεη λα είλαη δηαδνρηθέο γηα λα 

ζρεκαηίδεηαη πεληάγσλν, ην νπνίν είλαη άηνπν. Επνκέλσο 

δελ ππάξρεη ηέηνηα δηακέξηζε γηα        
Ο κηθξόηεξνο πεξηηηόο γηα ηνλ νπνίν ηζρύεη ην πξόβιεκα 

είλαη      Μηα θαηαζθεπή ελόο ηέηνηνπ επηαγώλνπ είλαη ε 

παξαθάησ. 

Παίξλνπκε έλα θαλνληθό εμάγσλν        κε   ην θέληξν 

ηνπ. Έζησ   ην ζπκκεηξηθό ηνπ   σο πξνο ην   θαη έζησ   

ην ζπκκεηξηθό ηνπ   σο πξνο ην  . Τόηε ην κε θπξηό 

επηάγσλν         κπνξεί λα ρσξηζηεί ζηα 

παξαιιειόγξακκα                          
 
 
Πρόβλημα 4:  Τεηξάπιεπξν      είλαη εγγεγξακκέλν ζε θύθιν ( ) κε θέληξν   ,    
       θαη          Έζησ   ζεκείν ηνπ     Η επζεία    ηέκλεη μαλά ηνλ θύθιν 
( ) ζην ζεκείν   δηαθνξεηηθό από ην  . Από ην ζεκείν   θέξνπκε θάζεηε ζηελ     ε νπνία 

ηέκλεη ην ηόμν     ζην ζεκείν    Αλ  ,   ηα κέζα ησλ ηκεκάησλ       αληίζηνηρα, λα 

απνδείμεηε όηη        
Λύση: 

Εθαξκόδνληαο ην πξώην ζεώξεκα ησλ δηακέζσλ ζην ηξίγσλν      ζα έρνπκε 



            
  

 
  

                       ( )  
όπνπ   ε αθηίλα ηνπ θύθινπ  ( )  
Επίζεο, εθαξκόδνληαο ην ίδην ζεώξεκα  

ζηα ηξίγσλα                      , 

παίξλνπκε 

             
   

 
  

                             ( ) 
θαη 

            
  

 
  

         
  

 
           ( ) 

θαη 

            
  

 
          

  

 
      ( ) 

Πξνζζέηνληαο ηηο  ( ) ( )     ( ) ζα έρνπκε 

                           ( ) 
Σπγθξίλνληαο ηηο  ( )     ( ) αξθεί λα δείμνπκε όηη 

                      ( ) 
Επεηδή ηζρύεη από ηελ ππόζεζε       ζα έρνπκε 

                        (     )(     )   
          (     ) 

Επνκέλσο ην πξώην κέινο ηεο  ( ) γίλεηαη 

                  (     )        [   (     )]
       (      )                         

Άξα αξθεί λα δείμνπκε όηη 

                          

Όκσο επεηδή,                θαη      θνηλή γσλία ησλ ηξηγώλσλ 

             , παίξλνπκε 

            
  

  
 
  

  
           

Επνκέλσο,        
 


