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Πρόβλημα

Να δείξετε ότι δεν υπάρχουν φυσικοί αριθμοί a και β τέτοιοι, ώστε:

a2 + β2 + a+ β = 2017

Προτεινόμενη Λύση

Έχουμε:

a2 + β2 + a+ β = 2017 ⇒ a(a+ 1) + β(β + 1) = 2017 (1)

Γνωρίζουμε ότι:

• το γινόμενο δύο διαδοχικών φυσικών αριθμών είναι άρτιος αριθμός

• το άθροισμα δύο άρτιων αριθμών είναι άρτιος αριθμός

Επομένως, το πρώτο μέλος της (1) είναι άρτιος αριθμός ενώ το 2017 όχι, γεγονός που
ολοκληρώνει την απόδειξη.
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