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Πρόβλημα

Στο πιο κάτω σχήμα δίνεται τρίγωνο △ ΑΒΓ με ∠ΒΑΓ = 2 · ∠ΑΒΓ, ΑΓ = 11 cm,
ΑΔ = 2 cm και η ΓΔ είναι η διχοτόμος της γωνίας ∠ΑΓΒ. Να υπολογίσετε το μήκος της
πλευράς ΒΓ.
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Προτεινόμενη Λύση

Παίρνουμε σημείο στην πλευρά ΒΓ τέτοιο, ώστε ΕΓ=ΑΓ.
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Τα τρίγωνα △ ΑΔΓ και △ ΕΔΓ είναι ίσα, αφού:

(α) η ΓΔ είναι κοινή πλευρά

(β) ∠ΑΓΔ = ∠ΔΓΕ (ΓΔ διχοτόμος της γωνίας ∠ΑΓΒ)

(γ) ΑΓ = ΕΓ

Επομένως, έχουμε ότι ΓΕ = ΑΓ = 11 cm,ΑΔ = ΔΓ = 2 cm και ∠ΓΕΔ = ∠ΓΑΔ.

Έστω ∠ΑΒΓ = x. Τότε, ∠ΓΕΔ = 2x. Η ∠ΓΕΔ είναι εξωτερική γωνία του τριγώνου
△ ΒΔΕ. Άρα:

∠ΓΕΔ = ∠ΑΒΓ+ ∠ΕΔΒ ⇒ 2x = x+ ∠ΕΔΒ
⇒ ∠ΕΔΒ = x

⇒ ΕΒ = ΕΔ = 2 cm

⇒ ΒΓ = 2 + 11 = 13 cm
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