
Κυπριακή Μαθηματική Εταιρεία
Στασίνου 36, Γραφ. 102, Στρόβολος 2003, Λευκωσία
Τηλέφωνο: 357− 22378101, Φαξ: 357− 22379122

cms@cms.org.cy, www.cms.org.cy

ΤΟ ΠΡΟΒΛΗΜΑ ΤΗΣ ΕΒΔΟΜΑΔΑΣ
Β΄ Γ

Κωδικός: GYM2018-B01
Επιμέλεια: Στέλιος Κουζάρης

Πρόβλημα

Στο πιο κάτω σχήμα, το ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο με εμβαδόν 41 cm2, το Ε̂Δ είναι ημι-
κύκλιο, το Η̃Θ τεταρτοκύκλιο το οποίο εφάπτεται του ΑΒ, το Δ̂Ζ τόξο με κέντρο το Α
και το Β̃Θ τόξο με κέντρο το Γ. Να υπολογίσετε το εμβαδόν του σκιασμένου χωρίου.

Προτεινόμενη Λύση

Έστω ∠ΔΑΚ = x. Τότε:

∠ΑΚΔ = 90◦ − x (αφού △ ΑΔΚ ορθογώνιο τρίγωνο)

∠ΗΚΘ = 90◦ (αφού Η̃Θ τεταρτοκύκλιο)

∠ΘΚΓ = 180◦ − (∠ΑΚΔ+ ∠ΗΚΘ) = 180◦ − (90◦ − x+ 90◦) = x

Επειδή το Η̃Θ έχει κέντρο το Κ και εφάπτεται του ΑΒ, έστω στο Μ, το ΚΜ θα είναι
κάθετο στο ΑΒ. Επομένως, το τετράπλευρο ΒΓΚΜ είναι ορθογώνιο.

Το τρίγωνο △ ΘΚΓ είναι ισοσκελές, διότι ΘΚ = ΚΜ (ακτίνες τόξου Η̃Θ), ΘΓ = ΒΓ
(ακτίνες τόξου Β̃Θ) και ΒΓ = ΚΜ (απέναντι πλευρές ορθογωνίου ΒΓΚΜ.
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Έχουμε:

∠ΘΓΚ = ∠ΘΚΓ = x, ∠ΒΓΘ = 90◦ − x

Επομένως, οι γωνίες ∠ΔΑΚ και ∠ΒΓΘ είναι συμπληρωματικές.

Οι κυκλικοί τομείς ΔΑΖ,ΗΚΘ και ΒΓΘ έχουν την ίδια ακτίνα με το ημικύκλιο Ε̂Δ και το
άθροισμα των επίκεντρων γωνιών τους ισούται με 180◦. Άρα, το εμβαδόν του ημικυκλίου
Ε̂Δ είναι ίσο με το άθροισμα των εμβαδών των κυκλικών τομέων ΔΑΖ,ΗΚΘ και ΒΓΘ.

Τελικά, το σκιασμένο εμβαδόν είναι ίσο με το άθροισμα του εμβαδού του ορθογωνίου
ΑΒΓΔ και του τριγώνου △ ΑΒΕ. Δηλαδή:
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