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Πρόβλημα

Να αποδείξετε την ταυτότητα:

(a− β)(a+ β) = a2 − β2

Στη συνέχεια, να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης:

A = 1002 − 992 + 982 − 972 + · · ·+ 42 − 32 + 22 − 12

Προτεινόμενη Λύση

Έχουμε:

(a− β)(a+ β) = a2 + aβ − βa− β2 = a2 − β2

Με τη βοήθεια της ταυτότητας που αποδείξαμε πιο πάνω, υπολογίζουμε την τιμή της
παράστασης A. Είναι:

A = (100− 99)(100 + 99) + (98− 97)(98 + 97) + · · ·+ (4− 3)(4 + 3) + (2− 1)(2 + 1)

= 199 + 195 + · · ·+ 7 + 3

Επομένως:

2A = (199 + 3) + (195 + 7) + · · ·+ (7 + 195) + (3 + 199)

= 202 + 202 + · · ·+ 202 + 202︸ ︷︷ ︸
50 προσθετέοι

= 50 · 202

= 10100

Τελικά:

A =
10100

2
= 5050
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