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Πρόβλημα

Στο πιο κάτω σχήμα, το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο και το τετράπλευρο ΕΖΗΘ
είναι παραλληλόγραμμο.

Ι

Θ

Η

Α Ε

Δ

Ζ

Β

Γ

Αν έχουμε ότι ΕΙ ⊥ ΘΗ, ΑΕ = 3 cm, ΒΕ = 12 cm, ΒΖ = 5 cm, ΓΖ = 4 cm, ΓΗ = 3 cm,
ΔΗ = 12 cm, ΔΘ = 5 cm και ΑΘ = 4 cm, τότε να υπολογίσετε το μήκος του ευθύγραμμου
τμήματος ΘΙ.

Προτεινόμενη Λύση

Αφού το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο, τότε τα τρίγωνα △ ΑΕΘ και △ ΔΘΗ είναι
ορθογώνια. Επιπλέον, έχουμε ότι ΑΒ = ΓΔ = 15 cm και ΑΔ = ΒΓ = 9 cm.

Από το Πυθαγόρειο Θεώρημα στο ορθογώνιο τρίγωνο △ ΑΕΘ, έχουμε ότι:

(ΘΕ)2 = 32 + 42 = 25 ⇒ (ΘΕ) = 5 cm

Από το Πυθαγόρειο Θεώρημα στο ορθογώνιο τρίγωνο △ ΔΘΗ, έχουμε ότι:

(ΘΗ)2 = 52 + 132 = 169 ⇒ (ΘΗ) = 13 cm
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Τώρα, τα εμβαδά των τριγώνων △ ΑΕΘ και △ ΓΖΗ είναι

1

2
· 3 · 4 = 6 cm2

και τα εμβαδά των τριγώνων △ ΔΘΗ και △ ΒΕΖ είναι:

1

2
· 12 · 5 = 30 cm2

Το εμβαδόν του ορθογωνίου ΑΒΓΔ είναι 15 · 9 = 135 cm2. Επομένως, το εμβαδόν
του παραλληλογράμμου ΕΖΗΘ είναι 135 − 2 × 6 − 2 × 30 = 63 cm2. Το εμβαδόν του
παραλληλογράμμου ισούται με το γινόμενο της βάσης του με το αντίστοιχο ύψος του.
Δηλαδή:

(ΘΗ) · (ΕΙ) = 63 ⇒ 13 · (ΕΙ) = 63 ⇒ (ΕΙ) = 63

13
cm2

Τέλος, από το Πυθαγόρειο Θεώρημα στο ορθογώνιο τρίγωνο △ ΕΘΙ, έχουμε ότι:

(ΘΙ)2 = (ΕΘ)2 − (ΕΙ)2 = 52 −
(
63

13

)2

=
256

169
⇒ (ΘΙ) = 16
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