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Πρόβλημα

(α) Να αποδείξετε ότι το ύψος και η διχοτόμος που φέρονται από την ίδια κορυφή
τριγώνου σχηματίζουν γωνία ίση με το μισό της διαφοράς των δύο άλλων γωνιών
του.

(β) Αν φέρουμε από την κορυφή B κάθετη στη διχοτόμο AE συναντά την AΓ στο Z.
Να δείξετε ότι το τρίγωνο ABZ είναι ισοσκελές και ότι ∠ΓBZ = ∠∆AE.

Προτεινόμενη Λύση
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Â

2
− 90◦ + B̂

=
Â
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(β)

Στο τρίγωνο BHE είναι φ+ Ê = 90◦ διότι είναι ορθογώνιο και στο τρίγωνο A∆E

είναι ∠∆AE + Ê = 90◦ διότι είναι ορθογώνιο.

Από τις δύο προτάσεις προκύπτει ότι φ = ∠∆AE, δηλαδή ∠ΓBZ = ∠∆AE.

Στα τρίγωνα ABH και AHZ που είναι ορθογώνια βρίσκουμε ότι

∠ABH = 90◦ − Â1 και ∠AZH = 90◦ − Â2

Επειδή Â1 = Â2, προκύπτει ότι το τρίγωνο είναι ισοσκελές.
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