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Πρόβλημα

Σε τρίγωνο ABΓ είναι Â = 120◦. Αν A∆,BE,ΓZ είναι διχοτόμοι των γωνιών του τρι-
γώνου, να δείξετε ότι ∠E∆Z = 90◦.

Προτεινόμενη Λύση

Επειδή η A∆ είναι διχοτόμος της γωνίας A, τότε η AB είναι διχοτόμος της γωνίας
∠HA∆ και άρα θα είναι

ZH = ZΘ (1)

Το Z βρίσκεται και στη διχοτόμο ZΓ και άρα

ZΘ = ZK (2)

Από τις (1) και (2) συμπεραίνουμε ότι ZΘ = ZH που δηλώνει ότι η Z∆ είναι διχοτόμος
της γωνίας ∠K∆Θ.

Με παρόμοιους συλλογισμούς η ∆E είναι διχοτόμος της γωνίας ∠A∆Γ .

Οι διχοτόμοι δύο εφεξής και παραπληρωματικών γωνιών είναι κάθετες και άρα ∠Z∆E =

90◦.

cms@cms.org.cy
www.cms.org.cy


Σχόλια

Έγκεντρο Τριγώνου

Οι διχοτόμοι των γωνιών ενός τριγώνου συντρέχουν, δηλαδή διέρχονται από το ίδιο
σημείο.

Το σημείο ονομάζεται έγκεντρο του τριγώνου

Απόδειξη

Θεωρούμε ότι οι δύο διχοτόμοι, έστω οι A∆ και ΓZ , τέμνονται στο I.

Επειδή κάθε σημείο της διχοτόμου μιας γωνίας ισαπέχει από τις πλευρές της, θα έχουμε
ότι IK = IΛ και IΛ = IΘ.

Αλλά τότε θα ισχύει και IK = IΘ που δηλώνει ότι η BE που περνά από το I θα είναι
διχοτόμος της γωνίας B.
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