
 

 

ΚΥΠΡΙΑΚΗ  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΗ  ΕΤΑΙΡΕΙΑ 

A΄  ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΟΣ ΕΠΙΛΟΓΗΣ IMC STAGE III 

ΜΑΡΤΗΣ   2023 

 

  Χρόνος Εξέτασης:  2ώρες 

Ημερομηνία: 1/03/2023                        Ώρα εξέτασης: 15:45 -17:45 

 

∙1. Να λύσετε όλα τα θέματα,  για τα 1 και 2 αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας 

και για τα 3,4,5,6 δίνοντας μόνο την τελική απάντηση. 

2. Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι). 

3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 

4. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.  

 

Να απαντήσετε  τα θέματα 1 και 2 αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας. 

ΘΕΜΑ 1:   

Αν  �, �, � είναι φυσικοί αριθμοί με  
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Προτεινόμενη Λύση 
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ΘΕΜΑ 2:   

Δίνεται ισοσκελές τραπέζιο "#$% με "# παράλληλη της $%. Αν "# 
 10 cm, $% 
 16 cm 

και οι διαγώνιοι "$, #% τέμνονται κάθετα, να βρείτε το εμβαδόν του τραπεζίου. 

Προτεινόμενη Λύση 

1ος τρόπος 
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2ος τρόπος 

Έστω Ο σημείο τομής των διαγωνίων ΑΓ και ΒΔ . 

Έστω Μ,Ν τα σημεία τομής της κάθετης από το Ο 

 στις ΑΒ και ΓΔ αντίστοιχα. 

8  μέσο της "#∠"A# 
 90° C  τότε A8 
 )*
� 
 5 

D  μέσο της %$∠%A$ 
 90° C  τότε AD 
 ,+
� 
 8 

 Τότε  8D 
 A8 � AD 
 13 

()*+, 
 �-./-0�∙-�
� 
 169    τότε  EFGHI 
  J!KL�     

 

 

 



Να απαντήσετε  τα θέματα 3,4,5  και 6  γράφοντας  μόνο  την τελική απάντηση. 

ΘΕΜΑ 3:  

Να βρείτε το άθροισμα των ψηφίων του γινομένου 

33 … 33NOPOQ
�.�� 

 × 66 … 66NOPOQ
�.��

 

Προτεινόμενη Λύση 
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Άρα το άθροισμα των ψηφίων του γινομένου είναι: 

  

                               2022 × 2 � 2022 × 7 � 9 
 2023 × 9 
  Z��[ 

 

Απάντηση:  Z��[ 

 

ΘΕΜΑ 4:   

Να βρείτε το άθροισμα όλων των τριψήφιων αριθμών με την εξής ιδιότητα: 

Αν εναλλάξουμε το ψηφίο των εκατοντάδων με το ψηφίο των μονάδων του, τότε προκύπτει 

ακέραιος μικρότερος κατά 396. 

 

Προτεινόμενη Λύση 

Έστω ο τριψήφιος θετικός ακέραιος \]^ 
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1η περίπτωση:   \ 
 9  ,  ^ 
 5  και ] ∈ _0, 1, 2, … , 9`   
      το  άθροισμα των δέκα τριψήφιων είναι: 

                  �10 × 9 × 100� � �./6�×-.
� × 10 � 10 × 5 
 9000 � 450 � 50 
 9500 



 

2η περίπτωση:   \ 
 8  ,  ^ 
 4  και ] ∈ _0, 1, 2, … , 9`   
      το  άθροισμα των δέκα τριψήφιων είναι: 

                  �10 × 8 × 100� � �./6�×-.
� × 10 � 10 × 4 
 8000 � 450 � 40 
 8490 

3η περίπτωση:   \ 
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 3  και ] ∈ _0, 1, 2, … , 9`   
      το  άθροισμα των δέκα τριψήφιων είναι: 

                 �10 × 7 × 100� � �./6�×-.
� × 10 � 10 × 3 
 7000 � 450 � 30 
 7480 

4η περίπτωση:   \ 
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 2  και ] ∈ _0, 1, 2, … , 9`   
      το  άθροισμα των δέκα τριψήφιων είναι: 

                  �10 × 6 × 100� � �./6�×-.
� × 10 � 10 × 2 
 6000 � 450 � 20 
 6470 

5η περίπτωση:   \ 
 5  ,  ^ 
 1  και ] ∈ _0, 1, 2, … , 9`   
      το  άθροισμα των δέκα τριψήφιων είναι: 

                  �10 × 5 × 100� � �./6�×-.
� × 10 � 10 × 1 
 5000 � 450 � 10 
 5460 

6η περίπτωση:   \ 
 4  ,  ^ 
 0  και ] ∈ _0, 1, 2, … , 9`   
      το  άθροισμα των δέκα τριψήφιων είναι: 

                  �10 × 4 × 100� � �./6�×-.
� × 10 � 10 × 0 
 4000 � 450 � 0 
 4450 

 

Σύνολο         9500 � 8490 � 7480 � 6370 � 5460 � 4500 
 41850 

Απάντηση:  a Zb� 

 

        

ΘΕΜΑ 5:   

Με πόσους τρόπους μπορούμε να τοποθετήσουμε τους αριθμούς 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7 στη σειρά, 

ώστε η απόλυτη τιμή της διαφοράς κάθε δύο διαδοχικών αριθμών να είναι ίση με 1 ή 3; 

Προτεινόμενη Λύση 

Έχουμε 4 περιττούς και 3 άρτιους οι οποίοι πρέπει να εναλάσονται ώστε να έχουν η 

απόλυτη τιμή της διαφοράς τους να είναι 1. Άρα στις θέσεις 2, 4, 6 πρέπει να μπουν τα 

ψηφία 2, 4, 6 με κάποια σειρά. 

 

1η περίπτωση:   είναι         — 2 — 4 — 6 —      ή         — 6 — 4 — 2 —       

 

Έχουμε  2 επιλογές για τη θέση του 1 ( δεν μπορεί να μπει δίπλα από το 6) και 2 για τη θέση 

του 7 (όπως και να μπει το 1). Τέλος έχουμε 2 επιλογές για το 3 και το 5. 

Άρα 2 × 2 × 2 
 8    τρόποι για κάθε μια περίπτωση δηλαδή  

σύνολο   2 × 8 
  J    τρόποι στην  1η περίπτωση. 



2η περίπτωση:  είναι       — 4 — 2— 6 —      ή         — 4 — 6 — 2 —    

                                            — 2— 6 — 4 —      ή         — 6 — 2 — 4 —       

 

Χωρίς βλάβη της γενικότητας το    — 4 — 2— 6 —       

(2α)         1  4 — 2— 6 —       :   1 επιλογή για το 7   και  

                                                       2 επιλογές για τους 3, 5   

 

(2β)        — 4  1   2— 6 —       :   2 επιλογές για το 7   και  

                                                        2 επιλογές για τους 3, 5   

 

Άρα    1 × 2 � 2 × 2 
 6    γαι κάθε μια περίπτωση στην  2η περίπτωση δηλαδή   

 

σύνολο  4 × 6 
 �a   τρόποι στην  2η περίπτωση   

 

Συνολικά    16 � 24 
 40   περιπτώσεις 

 

Απάντηση:    40 περιπτώσεις 

 

 

ΘΕΜΑ 6:   

Στο παρακάτω σχήμα δίνεται τετράγωνο "#$% με μήκος πλευράς 2 cm και ημικύκλιο με 

διάμετρο την πλευρά "# του τετραγώνου. Κύκλος εφάπτεται στο ημικύκλιο και στις δύο 

πλευρές του τετραγώνου όπως φαίνεται στο σχήμα.  

 

 

 

 

 

 

Να υπολογίσετε την ακτίνα του κύκλου. 

 

Προτεινόμενη Λύση 
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Εφαρμάζουμε πυθαγόρειο θεώρημα στο ορθογώνιο τρίγωνο chA. 
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