
 

 
ΚΥΠΡΙΑΚΗ  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΗ  ΕΤΑΙΡΕΙΑ 

A΄  ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΟΣ ΕΠΙΛΟΓΗΣ IMC STAGE III 
ΑΠΡΙΛΗΣ   2021 

 
  Χρόνος Εξέτασης:  2ώρες 

Ημερομηνία: 21/03/2021                        Ώρα εξέτασης: 15:45 -17:45 
 
ΟΔΗΓΙΕΣ:  
1. Να λύσετε όλα τα θέματα,  για τα 1 και 2 αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις 

σας και για τα 3,4,5,6 δίνοντας μόνο την τελική απάντηση. 
2. Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι). 
3. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
4. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.  
 
Να απαντήσετε  τα θέματα 1 και 2 αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας. 

ΘΕΜΑ 1:   

Έστω 𝑥𝑥 και 𝑦𝑦 πραγματικοί αριθμοί έτσι ώστε 𝑥𝑥2 + 𝑥𝑥𝑦𝑦 + 𝑦𝑦2 = 3 . Να βρείτε τη μεγαλύτερη 
και την μικρότερη δυνατή τιμή της παράστασης  𝛢𝛢 = 2𝑥𝑥2 + 5𝑥𝑥𝑦𝑦 + 2𝑦𝑦2. 
 

ΘΕΜΑ 2:   

Έστω τρίγωνο 𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴, με 𝛢𝛢𝛢𝛢 < 𝛢𝛢𝐴𝐴, έστω 𝛥𝛥  σημείο στη 𝐴𝐴𝐴𝐴 έτσι ώστε η 𝐴𝐴𝛥𝛥  να διχοτομεί τη 

γωνία ∠𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴𝐴, και έστω 𝛭𝛭 το μέσο της 𝐴𝐴𝐴𝐴. Έστω 𝛦𝛦 σημείο στην προέκταση της  𝛢𝛢𝛢𝛢 έτσι ώστε 

η 𝛭𝛭𝛦𝛦 να είναι παράλληλη με την 𝐴𝐴𝛥𝛥 και έστω 𝛧𝛧 το σημείο τομής της 𝛭𝛭𝛦𝛦 με την 𝐴𝐴𝐴𝐴.   

 

Να αποδείξτε ότι  𝐴𝐴𝐵𝐵 = 𝐴𝐴𝛧𝛧. 

 

 
 
 
 
 
 

 

 

 

 



Να απαντήσετε  τα θέματα 3,4,5  και 6  γράφοντας  μόνο  την τελική απάντηση. 

ΘΕΜΑ 3:  

Να βρείτε τον μεγαλύτερο θετικό ακέραιο αριθμό 𝑛𝑛, έτσι ώστε  o   31024 − 1 να διαρείται 
από το 2𝑛𝑛. 
 
ΘΕΜΑ 4:   

Στο πιο κάτω σχήμα έχουμε 𝛢𝛢𝛢𝛢 = 12cm, 𝛢𝛢𝐴𝐴 = 9cm και 𝛢𝛢𝐴𝐴 = 15cm. Έστω 𝐴𝐴𝛥𝛥 η διχοτόμος 
της  γωνίας ∠𝛢𝛢𝛢𝛢𝐴𝐴. Έστω 𝛭𝛭 το μέσο της 𝛢𝛢𝐴𝐴 και έστω 𝛮𝛮 το μέσο της 𝛢𝛢𝛥𝛥. Έστω 𝛫𝛫 το σημείο 
τομής των 𝐴𝐴𝛮𝛮 και 𝛭𝛭𝛥𝛥. Να βρείτε το εμβαδόν του τριγώνου 𝛫𝛫𝛭𝛭𝐴𝐴. 

 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 5:  

Πόσα ζεύγη θετικών ακεραίων (𝑚𝑚,𝑛𝑛) υπάρχουν, ώστε 𝑚𝑚2 + 𝑛𝑛2 ≤ 4𝑚𝑚 + 5𝑛𝑛 ; 

 
ΘΕΜΑ 6:   

Ένας αριθμός είναι όμορφος αν μπορεί να γραφτεί ως άθροισμα τουλάχιστον δύο  

διαδοχικών ακεραίων. Πόσοι τριψήφιοι όμορφοι αριθμοί υπάρχουν; 

 

 

 

 

 

 

 

 
 


