KYMPIAKH MAOHMATIKH ETAIPEIA
A’ AIAFTQONIZMOZ EMIAOIMHZ IMC STAGE Il
MAPTHZ 2015

Xpovoc Eé€taanc: 2wpeg
Huepounvia: 11/03/2015 Qpa eééraonc: 15:45 -17:45

NPOBAHMATA

1. (a) Na Seifete ot n* +n° +1= (I’\2 +n+ 1)(n2 -n+ 1)
(B) Na Bpeite 6Aoug Tou BetikoUc akepaioug N yla Toug omoioug n mapaoTacn

n*+n*+1 eival mpwroc aptOpdc.
MNpotewvopevn Avon
a) (n2 +n+1)(n2 —n+1):n4 -+’ +n-n+n+n*-n+1
=n*+n’+1
B) T va sivat mpwtoc aptBpoc o N* +n° +1 adol ypddetal oav ywopevo 0o
mapayovtwy Ba mpEneL o £vag mapayovrag va ivat povada. Auto OpwG LoXUEL

povo yw N =1 adou (n2+n+1)(n2—n+1):3-1:3

gvw yloe N >1 1o (n2+n+1)>3 Ka (nz—n+1)¢1

2. (a) Na beitete ot l— 1 = 42
K k+1 (x+1) -1

(B) Av S=%+i+i+ 1

et 3
25 49 2015
vo anodeifete 6L S < Z

Npotewvopevn Auon
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3. Noéoa tetpdywva oxnuatilovral amnod TG yPoUUES TOU TTAEYLOTOC OTO TTAPOKATW
Sldypappa;

Mpotewopevn Avon

Av 8ev UTINPXAV XOUEVEC YPAUUEG TOTE Ba oxnuatilovtav Tetpaywva 1X1 péxpt 9X9 :
9’ +8 +7+6°+5 +4°+3" +2°+1° =

9(9+1)(2-9+1)

=285

A6 QUTO ToV 0PLOUO TETPpaYWVWVY Ba apaLPECOU LE TA TETPAYWVA TTOU XPNOLLLOTIOLOUV

MEPOG TWV XAUEVWV YPAUMWY. AnAadn

tetpaywva 1x1 UTIAPXOUV 3.3=9
2x2 4-4=16
3x3 5.5-1-1=24
4x4 5.6-2-2=26
5x5 5.5-3.3=16
6x6 4

JUVOALKA TaL YaAaopEva TeTpaywva sivalt 9+16+24 +26+16+4 =95

Apa Ta TETPAYWVA TIOU UrtopoUV va oxnuatiotouy eivat 285 —95 =190



O Avtpéag, n Biku o Kwotag kat o Niko¢ mailouv enitpanélla aviiodaiplon . I KAOe
maLxvidL mailouv 6U0, KaL o NTTNUEVOG PeVYEL ATO TO TPATE]L, VLA VA AVTIKATAOTOOEL
LE KAToloV amo Toug AAAouG SU0 ToU elval eKTOC aLXVLSLoU. ITo malxvidL pmaivel
OlUTOC TIOU Elval EKTOC yLa LEyOAUTEPO apLlBUO cuveXxOUeVwY Ttatyvidlwy. (Av Suo
TLAKTEG £XOUV HEIVEL EKTOG yLa (00 aplBuo mayvidlwy, UMopel va umeL omoloodnmote
ard toug 8U0). 2To TEAOG TNG NUEPAG, 0 Avtpéag £malfe 61 malyvidia, n Biku énatte 22
riavidla, o Kwotog ematge 21 rayvidia kat o Nikog €mate 20 mawyvidia. Mool ématéav
oto 33° mauyvidy

Mpotewopevn Avon

O GUVOALKOC apLBOG T VISLWV TwV 4 TOULKTWV €ival 124, dpa éywvav 62 matyvidia

(ava &U0). O Avtpéag enaige 61 mawyvidla, apa Sev Emalée og Lovo Eva matyvidt.

a) Av o Avtpéag dev €malte oTo MPWTO, TOTE £nalle vikndopa ota untdAouta matyvisia.
Adou n Biku kat o Kwotag £mailéav neplocotepa navidia amno tov Niko dpa
Eekivnoayv mpwTol To Tayvidt pe vikntr tn Biku. To deUtepo Eekivnoe e Tov Avipéa
KoL tn Biku kat ouvéyloe pe Tov Niko kot Tov Kwota Kot aAL amo tnv apxr. Apa oto
33° mawyviSi émaie o Avtpéac pe tov Niko ( 1+3x10+2)

B) Av o Avtpéag €malfe 0TO MPWTO MALXVIOL TOTE Ta KEPOLOE OAQ EKTOG TOU TEAEUTALOU
SlapopeTika Ba €peve ekTOG aywva o SUo mayvidia. Emalée mpwta pe ) Biku peta
pe tov Kwota kot Uotepa e Tov NiKo Kol GUVEXLOE e TNV (8la oelpd PEXPL TO TEAOC,

£toL ko TtdAL oto 33° oy vidt énane o Avipéag pe tov Niko (3x11).

210 TeTpdywvo ABIA to E eival onpeio otnv mheupd AB kal O onpeio otnv MA tétola
wote otayv SIMAwOEeL To TeETpdywvo KOTA pnKkog tne EO, n véa B¢on A’ tou A va PBpiloketal
otn Bl. Av A' SnAwvel tn véa B€on tou A katto Z eival To onpeio Topng tng o kat
A'A'. Na amnobdeifete 61t A'E+OZ=A'Z .




Npotewopevn Auon

Ao to O pépvoupe mapdAAnAn tpog TV AA mou A A

TEUvel TNV AB oto K. Tote oxnuartiletal to opBoywvio K O

AAOGK. A
, , , , , z

Evwvoupe to onpeia A kat A’ . To Tpiywvo AEA ]

, . . , . E
elval LoookeAeg adol n EM eival pecokdBetog tng
AA’, dpato AE=EA’

Opoiwe adol to A’ gival To CUPHETPLIKO Tou A TOTE B Al I
AO =0A' .

Ta tpiywva ABA" kal OKE eival ioa yiarti : elval opBoywvia pe AB=KO (AB=AA =KO)
kat BAA'=KOE (EAM =90° — AEM =KOE). Tote
BA'=KE=AE—-AK=AE-A@=AE-A'O

Emiongn A'T=Br—BA'=Bl—(AE—-A'©)=(BI—AE)+A'®. Téte A'T=EB+A'O
Amo t ouppetpian A'A’ eival kaBetn kat otn E A’ kalLotn A'O.

Ta tpiywva EBA’ , ATZ kaw OA’Z adol EBA=A'TZ=ZA'0 =90° kat
A'E_A'Z oz

BA'E=TZA'=A'Z0. Tdte woyveL: = =
EB AT A'©

Adoln A'T=EB+A'OQ, tote €oupe A'Z=A'E+0OZ
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