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Πρόβλημα

Θεωρούμε σημείο Ρ του περιγεγραμμένου κύκλου του τριγώνου △ ΑΒΓ. Από το σημείο
Ρ φέρουμε τρεις ευθείες, οι οποίες τέμνουν τις ευθείες ΒΓ,ΓΑ,ΑΒ στα σημεία Δ,Ε,Ζ,
αντίστοιχα, τέτοιες ώστε ∠ΡΔΒ = ∠ΡΕΓ = ∠ΡΖΒ. Να δείξετε ότι τα σημεία Δ,Ε,Ζ είναι
συνευθειακά.

Προτεινόμενη Λύση

Το πιο πάνω αποτέλεσμα είναι γνωστό ως Θεώρημα Carnot.

Όπως φαίνεται και στο πιο κάτω σχήμα, αρκεί να δείξουμε ότι ∠ΡΔΖ+ ∠ΡΔΕ = 180◦.
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Αφού ∠ΡΔΒ = ∠ΡΖΒ, τότε συμπεραίνουμε ότι το τετράπλευρο ΒΡΔΖ είναι εγγράψιμο.
Έτσι, ∠ΡΔΖ+ ∠ΡΒΖ = 180◦.

Το τετράπλευρο ΑΒΡΓ είναι εγγράψιμο. Άρα, ∠ΡΒΖ = ∠ΡΓΕ.

Αφού ∠ΡΔΕ = ∠ΡΓΕ, τότε συμπεραίνουμε ότι το τετράπλευρο ΡΔΓΕ είναι εγγράψιμο.
Έτσι, ∠ΡΔΕ = ∠ΡΓΕ = ∠ΡΒΖ.
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Τελικά, έχουμε

∠ΡΔΖ+ ∠ΡΔΕ = ∠ΡΔΖ+ ∠ΡΒΖ = 180◦,

και έχουμε τελειώσει.
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