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Πρόβλημα

Δίνεται οξυγώνιο τρίγωνο △ ΑΒΓ. Η εφαπτομένη στο Α του περιγεγραμμένου κύκλου
του τριγώνου τέμνει την ΒΓ στο Ρ. Έστω Μ το μέσο του ΑΡ. Η ΒΜ τέμνει τον κύκλο
στο Κ και η ΡΚ τον τέμνει ξανά στο Σ. Να αποδείξετε ότι ΑΡ ∥ ΓΣ.

Πηγή: Βαλκανιάδα Νέων, 2005

Προτεινόμενη Λύση

Το ΜΑ είναι εφαπτόμενο τμήμα και η ΜΚΒ τέμνουσα του κύκλου. Επομένως:

ΜΑ2 = ΜΚ ·ΜΒ (1)

Α

Β

Γ

Κ

Μ Ρ

Σ

Το Μ είναι το μέσο της ΑΡ. Έτσι, ΜΑ = ΜΡ. Επομένως, από την (1) έχουμε:

ΜΡ2 = ΜΚ ·ΜΒ⇔ ΜΡ
ΜΚ =

ΜΒ
ΜΡ (2)
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Λόγω της (2) και από το γεγονός ότι η γωνία ∠ΒΜΡ είναι κοινή, έπεται ότι τα τρίγωνα
△ ΜΒΡ και △ ΜΚΡ είναι όμοια. Επομένως:

∠ΜΡΚ = ∠ΜΒΡ (3)

Επιπλέον, έχουμε ότι

∠ΚΣΓ = ∠ΚΒΓ, (4)

ως εγγεγραμμένες γωνίες που βαίνουν στο ίδιο τόξο.

Έτσι, από τις (3) και (4) έπεται ότι

∠ΑΡΣ = ∠ΡΣΓ

και επειδή βρίσκονται σε εντός εναλλάξ θέση, συμπεραίνουμε τελικά ότι ΑΡ ∥ ΓΣ.
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