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Πρόβλημα

Δίνονται κύκλοι ω1, ω2 με σημεία τομής A,B και κοινή εφαπτομένη PQ όπου P ∈ ω1

και Q ∈ ω2. Έστω σημείο X στον ω1 και έστω ότι η AX τέμνει τον ω2 για δεύτερη
φορά στο σημείο Y . Έστω σημείο Y ′ στον ω2 ώστε QY = QY ′. Έστω ότι η ευθεία Y ′B

τέμνει τον ω1 για δεύτερη φορά στο σημείο X ′. Να δειχθεί ότι PX = PX ′.

Πηγή: Περσική Ολυμπιάδα Γεωμετρίας 2019

Προτεινόμενη Λύση
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ΕπειδήQY = QY ′ τότε ∠QY Y ′ = ∠QY ′Y . Επίσης, από το θεώρημα χορδής-εφαπτομένης
έχουμε ∠PQY ′ = ∠QY Y ′. Άρα ∠QY ′Y = ∠PQY ′ οπότε οι PQ και Y Y ′ είναι παράλ-
ληλες.

Επειδή τα A,X ′, B,X ανήκουν στον ω1 τότε ∠AXX ′ = ∠ABX ′. Ομοίως ∠ABX ′ =

∠ABY ′ = ∠AY Y ′. Άρα και η XX ′ είναι παράλληλη των PQ και Y Y ′.

Τότε όμως έχουμε ∠PXX ′ = ∠X ′PQ = ∠PX ′X οπότε PX = PX ′.
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