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ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΕΣ ΛΥΣΕΙΣ 

 
Ημερομηνία: 13/12/2025                                  Ώρα Εξέτασης: 9:30-11:30 

ΟΔΗΓΙΕΣ:  
1. Να λύσετε όλα τα θέματα, αιτιολογώντας πλήρως τις απαντήσεις σας. 
2. Κάθε θέμα βαθμολογείται με 10 μονάδες. 
3. Να γράφετε με μπλε ή μαύρο μελάνι (τα σχήματα επιτρέπεται με μολύβι). 
4. Δεν επιτρέπεται η χρήση διορθωτικού υγρού. 
5. Δεν επιτρέπεται η χρήση υπολογιστικής μηχανής.  

ΠΡΟΒΛΗΜΑΤΑ 

Πρόβλημα 1   

Δίνονται οι σχέσεις 𝛼 + 𝛽 + 𝛾 = 13
ଷ

ହ
 και 𝛼 −

ଵ

ଶ
𝛽 =

଻

ଶ
 .Να βρείτε: 

i. Την τιμή της παράστασης 2𝛼 − 𝛽. 
ii. Την τιμή της παράστασης 3𝛼 + 𝛾. 

 

Προτεινόμενη Λύση 

(1) 𝛼 −
ଵ

ଶ
𝛽 =

଻

ଶ
 

(2) 𝛼 + 𝛽 + 𝛾 = 13
ଷ

ହ
=

଺଼

ହ
. 

 

i. Πολλαπλασιάζουμε την (1) επί 2 => 2𝛼 − 𝛽 = 2 ቀ𝑎 −
ଵ

ଶ
𝛽ቁ = 2 ∙

଻

ଶ
= 7 (3) 

ii. Προσθέτουμε στην (2) την (3) και έχουμε 

𝛼 + 𝛽 + 𝛾 + 2𝛼 − 𝛽 = 3𝛼 + 𝛾 =
68

5
+ 7 =

103

5
  

Πρόβλημα 2 

Δίνεται το πιο κάτω σχήμα ΑΜΕΔ.  
Η πλευρά 𝛢𝛫 =  (5𝜒 − 12) 𝑐𝑚. Το εμβαδόν του τετραγώνου ΑΚΗΒ είναι 169 𝑐𝑚ଶ. Τα 
σημεία  Β και Κ είναι τα μέσα των πλευρών ΑΔ και ΑΜ αντίστοιχα και τα σημεία Γ και Λ είναι 
τα μέσα των πλευρών ΒΔ και ΚΜ αντίστοιχα. Να υπολογίσετε: 

i. την τιμή του 𝜒 
ii. το εμβαδόν του σκιασμένου σχήματος ΚΛΖΓΒΗΚ και 

iii. την περίμετρο του σχήματος ΛΜΕΔΓΖΛ. 

 

 

ΣΤ’ ΔΗΜΟΤΙΚΟΥ 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

Προτεινόμενη Λύση 

i. Αφού 𝛦௮௷௴௯ = 169 ⇒ 𝛢𝛫 = 13 cm 
Άρα 5𝜒 − 12 = 13 ⇒ 5𝜒 = 25 ⇒ 𝜒 = 5. 

ii. Οι πλευρές του τετραγώνου είναι 𝛢𝛫 =  𝛫𝛨 =  𝛨𝛣 =  𝛢𝛣 =  13 cm. 

Εφόσον, τα σημεία 𝛣 και 𝛫 είναι μέσα των πλευρών 𝛢𝛥 και 𝛢𝛭 αντίστοιχα και 

𝛢𝛫 =  𝛢𝛣 =  13 cm, τότε 𝛢𝛥 =  𝛢𝛭 =  26 cm. 

Τώρα, τα σημεία 𝛤 και 𝛬 μέσα των πλευρών 𝛣𝛥 και 𝛫𝛭, αντίστοιχα και  

𝛣𝛥 =  𝛫𝛭 =  13 cm, άρα 𝛣𝛤 =  𝛫𝛬 =
ଵଷ

ଶ
 cm. 

Επομένως,  

𝛢𝛬 =  𝛢𝛫 +  𝛫𝛬 =  13 +
13

2
=

39

2
 cm 

και  

𝛢𝛬 =  𝛬𝛧 =  𝛤𝛧 =  𝛢𝛤 =
39

2
 cm 

διότι το 𝛢𝛬𝛧𝛤 είναι τετράγωνο.  

Συμπερασματικά, το εμβαδόν του 𝛢𝛬𝛧𝛤 είναι ቀ
ଷଽ

ଶ
ቁ

ଶ
 =

ଵହଶଵ

ସ
 cmଶ 

Το εμβαδόν του σκιασμένου μέρους θα το βρούμε αφαιρώντας το εμβαδόν του 
τετραγώνου 𝛢𝛫𝛨𝛣 από το εμβαδόν του τετραγώνου 𝛢𝛬𝛧𝛤, δηλαδή  

𝛦ఙ఑ =
1521

4
 −  169 =

1521

4
−

676

4
=

845

4
 cmଶ = 211

1

4
 cmଶ 

iii. Η περίμετρος του σχήματος 𝛬𝛭𝛦𝛥𝛤𝛧𝛬 είναι  

𝛬𝑀 + 𝑀𝐸 + 𝐸𝛥 + 𝛥𝛤 + 𝛤𝛧 + 𝛧𝛬 =
13

2
 +  26 +  26 +

13

2
 +

39

2
+

39

2
 = 104 cm 

 



Πρόβλημα 3  

Να βρείτε τον μικρότερο φυσικό αριθμό που όταν διαιρεθεί με το 2 αφήνει υπόλοιπο 1, με 
το 3 υπόλοιπο 2 και με το 5 υπόλοιπο 4. Αν γράψουμε τους επόμενους αριθμούς με την 
ιδιότητα αυτή ποιος είναι ο 20ος αριθμός; 

Προτεινόμενη Λύση 

Αφού ο αριθμός που ψάχνουμε αφήνει υπόλοιπο 4 όταν τον διαιρέσουμε με το 5 θα είναι 
της μορφής 𝟓𝝂 + 𝟒. 

Βρίσκουμε τους πρώτους αριθμούς με την ιδιότητα αυτή και είναι οι 

𝟗, 𝟏𝟒, 𝟏𝟗, 𝟐𝟒, 𝟐𝟗, 𝟑𝟒, …. 

Ο αριθμός που ψάχνουμε αφήνει υπόλοιπο 1 όταν διαιρεθεί με το 2 άρα είναι περιττός 
(μονός) 

𝟗, 𝟏𝟒, 𝟏𝟗, 𝟐𝟒, 𝟐𝟗, 𝟑𝟒, … 

Ελέγχουμε από τους αριθμούς που έμειναν (𝟗, 𝟏𝟗, 𝟐𝟗, … ) ποιος είναι ο πιο μικρός που 
όταν διαιρεθεί με το 3 αφήνει υπόλοιπο 2. 

𝟗 = 𝟑 ∙ 𝟑 (υπόλοιπο 0) 

𝟏𝟗 = 𝟑 ∙ 𝟔 + 𝟏 (υπόλοιπο 1) 

𝟐𝟗 = 𝟑 ∙ 𝟗 + 𝟐 (υπόλοιπο 2) 

Άρα ο αριθμός που ψάχνουμε είναι ο 𝟐𝟗 = 𝟐 ∙ 𝟑 ∙ 𝟓 − 𝟏 = 𝟏 ∙ 𝟑𝟎 − 𝟏. 

 Ο επόμενος αριθμός με την ιδιότητα αυτή είναι ο 𝟓𝟗, δηλαδή 𝟐 ∙ 𝟑𝟎 − 𝟏 

Επομένως ο 20ος αριθμός θα είναι ο 𝟐𝟎 ∙ 𝟑𝟎 − 𝟏 = 𝟓𝟗𝟗 

(Εναλλακτικά: Παρατηρούμε ότι αν προσθέσουμε 1 στον αριθμό που ψάχνουμε, ο 
καινούργιος αριθμός θα είναι πολλαπλάσιο του 2 και του 3 και του 5. Δηλαδή θα είναι 
πολλαπλάσιο του 30. Από τα πολλαπλάσια του 30 αφαιρώντας 1 βρίσκουμε τους αριθμούς 
𝟐𝟗, 𝟓𝟗, 𝟖𝟗, … ) 

 

Πρόβλημα 4  

Ένα βιβλιοπωλείο πουλάει 4 βιβλία Άλφα, Βήτα, Γάμα και Δέλτα σε προσφορά. Αν αγοράσεις 
τρία βιβλία, παίρνεις το φθηνότερο δωρεάν. Να υπολογίσετε πόσο κοστίζουν τα τέσσερα 
βιβλία αν γνωρίζετε τα πιο κάτω: 

Αν αγοράσεις 1 Άλφα, 1 Βήτα και 1 Γάμα πληρώνεις 18 ευρώ. 

Αν αγοράσεις 1 Δέλτα, 1 Βήτα και 1 Γάμα πληρώνεις 25 ευρώ. 

Αν αγοράσεις 1 Δέλτα, 1 Άλφα και 1 Γάμα πληρώνεις 23 ευρώ και τέλος αν αγοράσεις 1 
Δέλτα, 1 Άλφα και 1 Βήτα πληρώνεις 25 ευρώ.  

Η τιμή δύο βιβλίων είναι η ίδια. 

 

 

 

 



Προτεινόμενη Λύση 

Συμβολίζουμε με 𝛢, 𝛣, 𝛤  και 𝛥 αντίστοιχα τις τιμές των τεσσάρων βιβλίων. 

Ισχύει ότι 

𝛢 + 𝛣 + 𝛤 + = 18 (1)

𝛣 + 𝛤 + 𝛥 = 25 (2)

𝛢 + 𝛤 + 𝛥 = 23 (3)

𝛢 + 𝛣 + 𝛥 = 25 (4)

 

Από τις σχέσεις (1) και (2) καταλαβαίνουμε ότι 𝛥 > 𝛢 και ότι 𝛥 = 𝛢 + 7 

Από τις σχέσεις (2) και (3) καταλαβαίνουμε ότι 𝛣 > 𝛢 και ότι 𝛣 = 𝛢 + 2 

Τέλος από τις σχέσεις (2) και (4) καταλαβαίνουμε ότι 𝛢 = 𝛤. 

Άρα από τα παραπάνω έχουμε ότι 𝛥 > 𝛣 > 𝛢 = 𝛤. 

Ξέρουμε έτσι σε κάθε άθροισμα ποιο είναι το φθηνότερο βιβλίο που δεν θα πληρώσουμε. 

Οι 4 ισότητες γίνονται τώρα  

𝛢 + 𝛣 = 18 (𝛼)

𝛣 + 𝛥 = 25 (𝛽)

𝛢 + 𝛥 = 23 (𝛾)

𝛣 + 𝛥 = 25 (𝛿)

 

𝛢 + 𝛣 = 18 ά𝜌𝛼 𝛢 + 𝛢 + 2 = 18 ά𝜌𝛼 𝜜 = 𝟖 

𝐵 = 𝐴 + 2 = 8 + 2 ά𝜌𝛼 𝜝 = 𝟏𝟎 

𝛥 = 𝛢 + 7 = 8 + 7 ά𝜌𝛼 𝜟 = 𝟏𝟓 

Τέλος 𝜞 = 𝜜 = 𝟖 

 


